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Abstract

We define the moduli space of Seiberg-Witten LCK+.

1 Les équations de Seiberg-Witten LCK+

Les équations LCK+ [DO] [M] sont définies pour une surface complexe
(M,J) de dimension 2 :

dω + θ ∧ ω = 0

dθ+ = 0

avec ω ∈ Λ1,1
+ (M), θ est la forme de Lee. (Pour LCK simple, on a dθ = 0).

2 Le groupe de jauge

Le groupe de jauge est :

G = C∞(M,R∗

+)

Il agit sur les équations SW-LCK+ :

f.(ω, θ) = (fω, θ −
df

f
)

3 L’espace des modules

L’espace des modules SW-LCK+ est le quotient des solutions des équations
SW-LCK+ par le groupe de jauge :

M = E/G

3.1 Un complexe elliptique

L’espace des modules est de dimension finie car le complexe est elliptique.

0 → C∞ → Λ1 ⊕ Λ2
+ → Λ2

+ ⊕ Λ3 → 0

La première flêche est donnée par f 7→ (θ− df

f
, fω) et la seconde est P+(d)

et dω + θ ∧ ω. La dimension de l’espace des modules est :

1 + 2b+2 − b1
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3.2 Compacité

L’espace des modules est compacte car la première condition est cohomologique
et la seconde est, après changement de jauge, θ = θ0+h avec h harmonique.
On a une décomposition h = h1 + h2 avec ||h1|| < K et h2 harmonique
avec des périodes entières, ce qui donne une condition cohomologique.

4 Un fibré en droites réel

On considère le groupe de jauge réduit G0 des fonctions qui valent 1 en p,
un point fixé.

M0 = E/G0

On a alors un fibré en droites réel L :

M → M0

5 Les invariants SW-LCK+

On considère la classe de Chern c1(L ⊗ C) qui définit des invariants de
SW-LCK+ en intégrant sur l’espace des modules.
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